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1. Etsi kaikki kompleksiluvut z ∈ C, jotka toteuttavat
a) yhtälön

|ez| = |e−z|,

b) epäyhtälön
|ez| < |e−z|,

Piirrä ratkaisujoukot kompleksitasoon.

2. Etsi yhtälön ln

(
z2

e

)
= −1 + i

π

2
kaikki ratkaisut z ∈ C.

3. a) Etsi funktioiden sin z ja cos z (z ∈ C) kaikki nollakohdat kompleksitasossa.
3. b) Etsi funktioiden sinh z ja cosh z kaikki nollakohdat kompleksitasossa.

4. Tutki Cauchy-Riemannin yhtälöiden avulla ovatko seuraavat kompleksifunktiot
analyyttisiä:

a) f(z) = z + z̄ (= 2Re z) b) f(z) = z2, c) f(z) = zz̄ (= |z|2).

5. Osoita, että jos f ′(z) = 0 ∀z ∈ C, niin f(z) on vakiofunktio.

6. Olkoon f analyyttinen ∀z ∈ C. Osoita, että jos Re f(z) on vakiofunktio, niin
myös f(z) on vakiofunktio.


